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EPISTOLA. 
celeffes contemplandas ab ipfa matura quafi 
manu duélus ,ad Celfitudinem Tuam Regiam 
quaque accedo. In illis Vraniæ atriis, àquo- 
rum laquearibus. ignes eterni. dependent , in 
fandis adytis, confecrati[que fecefibus illis, 
quos penetrare propbanis haud concefum , ad 
Celfitudinem Regiam Tuam facilem aditum, 
Q2 mollia fandi tempora [um inuenturus. Of- 
ficiis enim, qus Natalium tuorum ftatus d» 
fplendor , à Çelfitudine Regia Tua exigunt vbi 
funtius es, nature tuæ indolem ætherei fhiri- 
tus illuc propellunt , onde in te delapfi fluxe- 
re. Et vt à curis grauioribus , quibus te fors 
nafcendi implicuit , animum recrees , Aftrono- 
mise [cientiarum omnium nobiliffhme, queque 
Principes maxim decet , arcana inquiris , ma- 
xima cum animi voluptate de illis differentes 
audis s JAffronomicum Studium iam promoues, 
d» qui fe illi applicant ,eis faues , Teque hor- 
tante ac præfente calum apud te colitur d 
obferuatur. Duas poftremas. coram Celfitudine 
Tua Regia eique infu diligenter obferuatas 
Solis Eclipfes , buinfce tui erga Afironomiam 
affetius tefles lnculentos habemus. Perge feli- 


EPISTOLA 
ciitr, SEREN1SS1ME PRINCEPS, C? no- 
men tuum immortalitati etiam con[ecra , qui 
animum immortalem à Deo accepifli. Nulli cha- 
ratferes durabiliores nulli clariores, quam illa 
celeflia lumina; celorum. firmitudini ac con- 
fanti durationi marmora cedunt; Nomen ita- 
que tuum. orbibus coleflibus, Aflronomize flu- 
dium fouendo , in[cribe.. "Temporis organa [unt 
perpetua , quee nufquam vfu, nufquam. rubi- 
gine teruntur , interea dum quecumque nata 
funt , ad. interitum deducunt , do obliuione con- 
terunt. In Heroïcis virtutibus tuis , dz in Aflro- 
-nomiam amore tuo fiduciam tantam habeo, vt 
nouas aliquot demonffrationes Geometricas E- 
xercitationibus tribus compreben[as Celfitudimi 
Tuc Regie afferre audeam. Nouam preterea, 
nec fine aliquo ingenio fabricatam caleflem ma- 
chinam adduco , Ellipfim in cono fic feam, ut 
abfque ipfa, appofuti[que per me axibus do* ro- 
tis motuum caleflium "veritas calculo reprae - 
| fentari nequeat... Compagem illius hiatu par- 
uulo laxatam , totam luxareac demoliri qui- 
dam ag erefft [unt ; "eram labanti opportund 
[ibuenis támque aptà compattam illam, eiúf- 
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EPISTOLA: 

que conmifuras tam egregi? agglutinatas præ- 
fiti , vt veritate firmiter [ubnixa , nullis ca- 
uillationibus qual]ari aut euerti poffit. Me 
quoque à malignorum inuidia tutum © fecu- 
rum putabo, fi Celfitudo Tua Regia inter clien- 
tes fuos admitttre uelit , ac tanto honore au- 
dum tueri. Hoc vt facias , S E RE NISSIME 
PRINCEPS, Mufæ te prenant ,Vrania am- 
bit , do deuotiffimum ac additiiffrmum, Tám- 
que Celfitudinem Regiam fummo cultu vene- 
vanteu me Tibi adducit. Vale. 


Scribebam Lutetiz Parifiorum die 18. O&obris 1656. 


CIRCA DEMONS TRATIONES 


per infcriptas & circumícri»:as figuras. 


AD LECTORIM. 


| NNO 2654. liber à R. P. Angea Tacquet Soc: Jefe 

m editus ex Belgio Lutetiam allatuseft. Elementa Geo- 
metriz plana ac folida illi rirulus ef, quem wbi eolui , 
bunc virum ingeniofifimum , in candon feré methodum ad de- 
emonftrationes quafdam per in[criptaseg* circum[criptas figuras 
facilius perficiendas; ac ante annos nott ero deueneram, incidi[Je 
comperi. "Utriuque nofiri K pnus , quandam. equidem: inter 
f  fimilitudinem ferant 5 neutrum tamen ab altero originem dy- 
xiffe , vot verum effe bie affero; fic omnibus vecle iudicantibus 
manifeftum fore Sþero. Mea, cùm battenus apud me latuerint , 
folertiffimo T'acqueto ignota f'i[Je,"viámeue ei non pramonftra[- 
f A certi fimum ô fk. Sed d) mibi lectus illius viri liber P nullam 
mutari? quicquam in meis occafionem prebuit. Benignam dy 
row Lectorem bac de re monitum propterea «volo; ne autrem 
ab alio actam agere , aut. aliena , interpolata folim , pro nouis 


meifaue venditare videar: Quod tanquam turpifimum , viró- 
que ingenuo c? cordato indignum facinus , admittere femper vi~ | 
tani : EF pauciora, dummodo inea fint, &) publico profutura | 


$ B*ERCITATIO £T 

dh. [ Oaa * . " c ^ 
potins proferre, qam ingentia volumina , alienarum opum fur- 
tis congeflis in mlem ad[argentia famofam , fcientiarum porro: 
limites baud proitura , con[arcinare ftudui. 
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?- I ad diquam magnitudinem datam due magnitudines 

V] compatestur , quarum "vna infinitarum partium ablatione 

EN decrefez ; altera infiaitarum partium additione augeatur, 

E4 C ad qualitatem magnitudinis date magis magí/que 

3 accedait , C in eodem progrefonis termino ad eam per- 
ueniant ; ipfarimque dtera quautumuis imminuta ad aliam magnitu- 
dinem , Jemper maiorem» quàm «qualitatis , rationem teneat ; altera 

, quantumtis aucta minorm „ad «qualitatis verorationcm magis 4c ma- 
gis accedant. Magnitude ad quam comparantur dua magnitudines , æ- 
qualis erit il , ad quam maior quantumuis imminuta maiorem, quàm 


«qualitatis , rationem femer tenet 3 minor vero quautumsis ancta 
minorem quam «qualitatis rationem femper tenet. 


DEMONSTRATIO. 


AcNIiTYDO data ad quam fit 

comparatio, fit B. magnitudines 
iomparatz A E, CI.& AE maior par- 
dum infinitarum EF, FG, ablatione 
décre£-ac. &y minor.CI infinitarum par- 
tium IK , KL additione augeatur, & 
ad xqualitatem datz B Tiagis ac magis — e, 
accedant, cámque in eodem prugref= 
fionis termino adfequantur, cùm eam 
adfequentut , non feruata ctiam.eadem 
proportione antecedentis E F ad F G, 
aut I K ad K L. vel etiam eadem qux 
eft EF ad IK. Imminuta autem A E in 
in infinitum maiorem teneat Suono 

a 


EXERGITATIO EK g 


ad Q quàm zqualitatis. au&a veró CI in infinitum minorem ra. 
tionem teneat ad candem Q quàm zqualitatis, Dico, quód ma- 
gnitudo B, ad quam cóparantur dux magnitudines & ad cuius æ- 
qualitaté magisac magisaccedunt;zqualem effe magnitudini Q 

4Equales fa&z fint inter fe imminuta AE, & aucta CI, & 
fint tunc AH , CM , xquales (int etiam fa&z magnitudini B, 
fi tunc non teneant ad Q rationem zqualitatis, vel maiores vel 
minores ipfa B magnitudine fa&æ tenebunt. Maiotesfa&z ra- 
tionem zqualitatis primüm teneant fi fieri poteft. tunc maior 
AE quàm B rationem zqualitatis ad Q tenebit; quod eft con- 
tra hypothefim, tunc enim pofita cft AE maiorem habere ra- 
tionem ad Q quàm zqualitatis. maior quoque fa&a cffet CI 
quàm B, & ad Q maiorem teneret rationem quàm zqualitatis , 
quod vtrumque etiam eft contra hypothefim.Non erunt ergo 
fingulz AE, CI maiores magnitudine B, quando rationem æ- 
qualitatis tenebunt ad magnitudinem Q; 

Sed fi fieri poteft, teneant rationem zqualitatisad Q,mino- 
res fatæ quàm B. tunc C I minor quàm B ,ad Q tenebit ratio- 
nem æqualitatis , quod eft conzra hypothefim ; namminorem ra- 
tionem tunc habere ad Q; pofita.eft C I. & AE minor fa&taef- 
fet quàm B, & ad Q minorem teneret rationem quàm zquali- 
tatis. quod vtrumque eft etiam contra hypothefim. Non erunt 
ergo AE, CI minores magnitudine B. quando rationem zqua- 
litatis tenebuntad Q, Ergo magnitudines AE, C1 ad magni- 
tudinem Q rationem zqualitatis tencbunt, quando zquales 
erunt magnitudini B. ergo B ad Q rationem tenet zqualitatis, 
& ideo B, & Qæquales erunt. Quod erat demonftrandum. 


RROPOSÍITIG.,E 


S I due fint vt in antecedenti magnitudines A E, CI ad aliam B 
comparate. €? maior A E in infinitam imminuta maior fit quam 
B: Ó minor C I in infinitum auta minor fi quim B. ipfa vero AE 
fic imminuta femper fit in ratione maiori ad D , quàm N ad 0. fimúl- 
que C I in infinitum aucfa f im ratione minori ad D, quàm N ad 0. 
Dico magnitudinem B tenere rationem ad D eandem » 4Ctenet N ad Q. 
DEMONSTRATIO. 
4 QvArzsfaüz AE, C Hinter fe & datz B fint AH, 
CM. fi cuncnon teneat ytraquead D eandem rationem, 
Exerci. B 


, 


fo EXERGITATIO L 


ac N ad O. vel maiores vel minores ipfa Bfa&z tenebunt. te- 

neant fi fieri poteft, quando maiores erunt. tunc maior AH 

quàm B eandem rationem tenebit ad D, ac N ad O. quod ek 

contra hypothefim ,co quód maiorem tunc tenere AH pofita 

fit. fa&a etiam maior C I quàm B , maiorem teneret ad D ratio- 

nem, quàm'N ad. O. qux minorem femper habere pofita eft. 

vtrumque igitur eft contra hypothefim. Maiores itaquequàm 

B,pofitz A H, GM eandem ad D rationem non tenent fin- 

gulæ, quam N ad O. 

Sed. feri poteft minores fatz AC, 

CI quàm B eandem rationem teneant 

ad D, quam N ad OO. tunc maior AH 

. minor fa&a quàm B , eandem rationem 

E tenebitad D , quam N ad O, quod c£ 

O contra hypothefim. nam & maiorem 

femper habere pofita eft; & minor facta 

quàm B minorem haberet rationem ad 

N | D,quàn N ad O.CI veró minor quàm 

B, eandem rationem teneret ad D,quam 

N ad O. quod eftetiam contra hypothe- 

fim , nam minorem ad D rationem te- 

nere tunc pofita cft, “Minores itaque 

dine quàm B, falta AE,GI,eandem a. 

nem non habent ad D, quam`N ad O. ergo AE imminuta & 

C I au&a eandem rationem ad D tenebunt ac N ad O , quan- 

do-zquales B fuerint fa&æ. quare B ad D, eandem rationem 
tcnet;ac Nad O. Quod erat demonítrandum. 


PEDIOSUTIID, UE: 


S I due fuerint magnitudines ad aliam comparata , quarum via ma- 
„ior ippminuatur fübtracfione partium exceffas im ratione fubmulti- 
pha continua. aliera minor augeatur additione partium defecíns in ed- 
dem fübmuliipla ratione contina, C adipfius «egualitatem magis aC Ma- 
gis in infinitum accedant. -fi pofsbile effet eas magnitudini , ad quam 
comparantur , additione ac fabtrattione equales. fieri fimul , id eff in 
eodem proarefiopis termino continua additionis ac fübtratfioni 4quales 


ferent. 


EXERCITATIO LI. " 
DEMONSTRATIO. 


Inr AE, CI comparatz ad aliam B. quarum AE maior 


excedat magnitudinem B quantitate EH. imminuatur veró fig, pags 


fubtra&ione in infinitum partium exceffus E H in ratione fub- 1o. 
multipla, vt fubdupla, continua , nempe partium EF , FG. alte- 
ra vero CI minor quàm magnitudo B, quantitate IM augea- 
tur additione.in infinitum. partium defe&us I M , in eadem ra- 
tione fubmultipla.continua, nempe. IK, K L. &.ad æqualita- 
tem. B propiüs.ac propiüs in infinitum accedant. Dico,quóàd 
ille magnitudines fübtra&ionc & additione eiufmodi partium, 
fimul, id eft in eodem termino progreffionis continua fubtra- 
&ionis & additionis partium , xqualitatem magnitudinis par- 
tium adfequentur, quando illam adfecuturz funt: 

Cüm.enim partes exceflus EH in eadem ratione fubmulti- 
pla acceptz fint , ac partes defe&us I M. erit EF ad FG , vcIK: 
ad KL, & fic deinceps in infinitum, in eadémque rationc erit. 
refiduum GH ad refiduum LM. ac EGad IL.& in refiduo G 
H. tot funt progreffionis termini , quot in.refiduo LM. in ea- 
dem ergo ratione diftabunt pun&a G, L, à pun&is H M. In vno 
itaque & eodem progreflionis termino, id eft (imul, zquabun- 
tur magnitudini B , imminuta AE & auda CI, quando zqua- 
litatem adfecutura func. Quod erat.demonítrandum. 
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S I dua fint , vt in antecedenti , magnitudines AE, C 1 ad Booms 
parata , © fit AE maior, CL vero minor. © fit EH id quo AE 
excedit B. fit vero IM id quo C I deficit à B. Cf in ratione fubmulti- 
pla partium exceffus EH imminuatur AE; fimul verb augeatur C Iin 
eadem ratione fubmnltipla partium defeifus 1M.& ad aqualitatem ma- 
gnitudina B in infinitum. accedant. : pofita magnitudo B ,ad quam com. 
parantur , rationem habebit datam ad aliam magnitudinem D , ad guam 
etiam primo pofttarum magnitudinum altera , quautumuis imminuta. 
mnatorem rationem data ratione tenet 5. altera quantuimiis autta , mi~ 
norem femper rationem tenet. eff autem ratio data N ad o. 
B- ij. 


EXERGITXATIO 1. 
DEMONSTRATIO. 


Qyvar's fa&z fint AE, CI 
AS fe fubtra&ione & additio- 
nc, & fatz AH, CM, zquales ctiam 
magnitudini B. fi tunc non teneant 
fngule ad D rationem eandem ac N 

O ad O. vel maiores vel minores magni- 
tudine B fa&a tenebunt. fed propofit. 

2. huius oftenfum eft , neque maiores 

N | neque minores fa&as, effe ad D in ra- 
tione N ad O. quarectiam in eadem ra- 

tione fore ad D quando equales erunt 
ipfi.D. demonftrationís enim medium 


idem eft; etfi in fecunda propofit. fub- 

uisum » tradio ac additio partium exceffus ac 
defe&us in eadem ratione fubmultipla pofitz non fint. fed in 
illa, vt in hac, in eodem progreffionis termino, & fimul zqua- 
ri B, pofite funt AE, CI. 

Sed dire&é etiam idem demonftrari poteft. Cùm ergo AE, 
CI ad zqualitatem magnitudinis B tendant , & AE quantum- 
uis imminuta maior fit quàm B. CI veró quantumuis au&a 
minor fit quàm eadem B. fimülque.AE maiorem rationem fem- 
per teneat ad D, quàm Nad O. altera veró magnitudo C I fi- 
mul minorem rationem femper teneat. fa&ta fit CM maior 
quàm B; ipfa imminutz AE zqualis in aliquo pun&o fiet, 
tüncque ad D maiorem tenebit rationem quàm N ad O.cüm 
AE per fubtra&ionem imminuta& xqualis fa&a CI, quz per 
additionem au&a eft, maiorem rationem ad D femper teneat 
quàm N ad O maior exiftens quàm B. 

Facta fit veró AE minor quàm B, ipfa au&z CI zqualis in 
aliquo pun&o fiet , cáncque minorem ad D tenebit rationem 
quàm N ad.O. cùm C1 per additionem au&a , & xqualis fa- 
&a AE quz per fubtra&ionem imminuta eft , minorem ratio- 
nem teneat ad D , quàm N ad O , minor exiftens quàm B. con- 
uertitur ergo in pun&o zqualitatis cum B , ratio maioris inæ- 
qualitatis AE ad D , ad rationem minoris inzqualitatis ; & vice 
verfa ratio minoris inzqualitatis CI ad D conucrtitur ad ra- 
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tionem maioris inzqualitatis in pun&o zqualitatis cum B. er- 


go B ad D ef in ratione N ad O. Quoderat demonftrandum. 


PROPOSITO P. 

Ç fuerint due primo pofite magnitudines , que rationem inter fè te- 
neant eandem , quam habet magnitudo data ad datam magnitudi- 
aem i ipfe vero infinitarum partium additione aute, eandémque inte- 
rim rationem feruantes , ad duarum aliarum fecundo pofttarum magni- 
tudinum «qualitatem magis magí/que accedant , eb ad eam fimul ,id off 
in eodem progrefionis termino , perueniant , cùm eam adféquentur. Se- 
eundo pofite magnitudines , ad quarum qualitatem magis ac magis in 
infinitum primo pofite magnitudines accedunt , rationem eandem inter 

Jt , ac magnitudo data ad datam tenebunt. 


DEMONSTRATIO. 


INT primò pofitæ dux magnitudi- 


cJĦ nes A; B, quz rationem inter fe ha- 
Ei " beant, vt P ad Q. ipfzque fimul auctz 
b 19 in proportione qualibet fubmultipia 
LI continua , additis partibus incremen- 


torum totalium DH.KN,veluti in fub- 

dupla DE, EF, FG inDH ; itémquc K 

L,LM,MO, in KN;eandem inter fe 
A B I Q- rationem feruent. & fint fecundó pofi- 

tz magnitudines CH , IN. ad quarum 
zqualitatem fimul perueniant A, B, quando eam adíequen- 
tur. Dico quód fecundó pofitz magnitudines CH , IN, ad 
quarum zqualitatem magis ac magis in infinitum aucta acce- 
dunt primó pofitz A , B , racionem inter fe tenent eandem, ac 
magnitudines P , Q. hoc eft CH effe ad IN; vt Pad Q. Cùm 
enim magnitudines A, B , feu illis zquales C D, IK , auct 
eandem inter fe rationem feruent ; & (imul, id eft in codem:er- 
mino progreff:onis additarum partium, perueniant ad equali- 
tatem CH, IN ; erit, vt CD, ad CE;itaIK , ad IL; & CF ad 
IM;&CG,adIO; & inuettendo, vc C Gad CD;ita IO ad 
IK, & diuidendo, vc C D, ad D G; ita IK ad KO; quoniam 

B ij 
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veró C D, IK fimulperuenientad æqualitatem magnitudinum 
CH,IN; ideft in codem progreffionis additarum partium ter- 
mino; eadem vbique erit proportio diftantiz ab æqualitatis ter- 
minis H , N, cùm tot partes fimiles in vna diftantia (int , ac in 
alia. quare erit GH , diftantia CGab xqualitate magnitudinis 
CH, ad DG; vt ON, diftantia I O ab zqualitate IN ,ad KN. 
ergo tota DH , ad totam KN in eadem erit ratione ac CD ad 
IK. quare & tota C H etit ad totam IN. vt CD ad IK.idc 
vt P ad Q. Quod erat demonítrandum. 


PROPOSITLIO FI. 


S, ab aliqua magnitudine auferantur partes in. infinitum in ratia- 
ne Jabimultipla continua. que ablata in ferie continua pofite , ad alias 
etiam in fimili ferie magnitudines ( que fimul addita ad vnius magni- 
tudinis qualitatem magis ac magis accedant y eandem femper rationem 
C prima fcilicet ad primam , fecunda ad fecundam ) féruent s ffmulque, 
C? in eodem progre(tonis termino , prima magnitudo fabtraéfione par- 
tium ab[umatur , C fecunda additione partium compleatur. magnitudo, 
à .qua fit fubiračlia, ia eadem erit vatione.ad magnitudinem , qua ad- 
ditione partium infiuitarum perficitur 5 ac partes à prima magnitudine 
abate € ip férie continua accepte , erunt ad totidem partes additas in- 
ter fè, © in fimili férie continua acceptas , quibus fecunda magnitudo 
componitur. 


DEMONSTRATIO.. 


SI T data magnitudo AB, à'qua partes in ratione fubmul- 
..Jtipla, vt fubdupla in infinitum auferantur AC, CD, D E, 
EF, FG. in ferie continua pofitz; quae rationem eandem te- 
neantad alias in ferie quoque continua magnitudines, IK., K 
L,LM,MN, NO (quz fimul additz ad æqualitatem magni- 
tudinis I P magis ac magis accedant ) ita vt AG prima fit ad IK 
primam; vt C D'fecunda, ad KL. fecundam. fimálque & in eo- 
dem progreffionis termino magnitudo AB partium fubtra&tio- 
ne abfumatur, ac fecunda £P additione partium IK, KL 
compleatur. Dico, quód magnitudo AB, à qua fit, fübtra&io 
partium infinitarum, in cadem eft ratione ad 1 P quz additio- 
ne partium eiufdem rationis componitur ; ac partes. AG, CD», 


EXERCITATIO I n 


“DE ablatz ab A & in ferie continua acceptz, ad 
9 partes totidem IK, KL , LM additas inter fe, & 
y in ferie continua acceptas , quibus I P componi- 
tur. 

Quoniam igitur in ferie continua & ratione fub. 
dupla funt AC, CD,DE,EF, FG, & in altera 
L ferie fimili funt in eadem ratione fubdupla IK, K 

L, LM,MN,NO ,; ita vt fit, vv AC, ad IK; ita 
CD,ad KL, & fic deinceps; erunt omnesin AG, 

ad omnes in IO; vt AC, ad IK. quia veró fimul 

& in eodem termino progreffionis abfümitur AD, 

p 1K ac perficitur IP. totidem accipienturin ratione fub- 
dupla partes continuataferie ,&cin OP accipientur, 

& in cadem rationeerit refiduum G B, ad refiduum 

O P; ac AG ad IO. & permutando ac inuertendo 

> AG erit ad GB; vt IO, ad OP. & componendo 
AB crit ad GB, vt I Pad O P. & permutando, 

AB erit ad IP, ve GB ad OP. fed vc GBad OP, 

ita AG ad 1O. ab equali-AB crit ad IP; vt AG, 

in qua magnitudine partes funt quinque, ad LO in 

qua funt quinque fimiles. Si ergo-ab aliqua magni- 

I tudine, &c. Quod erat demonítrandum. 
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PREPROSTO prz. 


I àtetragono initio faclo polygona infribantur e fimilia circum- 

Mferibantur , atque fequens laterum numero duplum fit antecedentis 
triangula fub lateribus inferipti polygoni , © angulis fimilis circumferi- 
pti, buifque duorum laterum [emiffibus comprebenfa , continent exccf- 
fim., quo polygonum cireumferiptum excedit circulum, © defectum, 
quo infiripum deficit ab eodem circulo. 


DEMONSTRATIO. 


I5 quadrante circuli ,& polygoni cuiufque fe&ore vnopro- 
pofitionem demonftrabimus. Sit quadrans circuli N ABF, 
latus tetragoni infcripti AF. latus o&ogoni BF; heccadecago- 
ni latus CF, qux polygona duplo laterum numero au&afunt. 


ië EXERCITATIO I. 


F N 


Sint verò tetragoni circumfcripti , femiífes laterum AM, M F; 
Q&ogoni circumfcripti lacerum femiffes BL , LF; Heccædeca- 
goni circumícripti femiffes laterum CD, DF; & latera AM, 
M F; BL, LF; CD, DF;tangant circulum in pun&is, in quibus ; 
terminantur anguli infcriptorum. erit ergo BLF trianguli ba- 
fis BF. & trianguli AMF bafis AF; continet aucem triangulum 
AMF trilineum mixtum AMFB. exceflum circumfctipti tetra- 
goni fupra circulum; & A BFK fpatium,contentum arcu ABF & 
iph fubtenfa A KF,defe&um inícripti tetragoni à circulo. Itém- 
que BL F triangulum fub latere o&ogoni infcripti, & angulo 
circumfcripti L; ciúfque duorum laterum femiffibus BL, LF 
continet exceffum polygoni o&togoni circumfícripti fupra circu- 
lum nempe trilincum BLF C. &dcfe&tum à circulo o&ogoni 
infctipti, comprehenfum nempe arcu BCF & fubtenfa BF, & 
fic deinceps. Quod erat demonftrandum., 
COROLLARİVM. 

Semper itaque fuperabit circumfcriptum polygonum circu- 
lum,quamdiu fimile infcriptum deficiet ab co. & fiad a/qualita- 
tem circuli attingere poflent, fimul in eodémque progreffionis 
termino zqualesfierent; id eft in fimilibus circumfcriptis &in- 
fcriptis figuris, & à tetragono laterum numero z qualibus . Sem- 

per 
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per etenim polygoni infcripti latus bafis etit trianguli, quod 
angulum bafi oppofitum habebit fimilis circumfcripti polygo- 
ni, & duo crura femiffes laterum przdi&i circumfcripti ; & 
continebit triangulum illud exceffum ac defe&um.-& fiin ali- 
qua figura infcripta triangulum illud continens exceffum & de- 
fe&um non erit, tunc circumfcripta cum infcripta & circulo 
conueniet & æquales inter fe erunt; dum. enim minuitur cir- 
cumfctripta figura polygona , terminum alium imminutionis non 
habet , quàmcirculi magnitudinem ; dámque augetur infcripta, 
alium incrementi terminum non habetquàm eundemcirculum, 
ad cuius a qualitatem accedunt. . 


PROPOSIdTd4Oood 


üz cít trigefima prima libri r. Archimedis de Sphæra 
& Cylindro. 


( VivsrriBET here fuperfzies quadrupla est circuli maximi 
A Gui inta accipi poteft. 


DEMONSTRATIO: 


Ax HIMEDES lib. r> 
: A de Sphæra & Cylin- 
dro propofit. 25. demon- 
ftrauit figurz folidz fphæ- 
ræ infcriptz fuperficiem; 
quz. conicis fuperficiebus 
conftat,minorem effe qua- 
druplo maximi fphæræ il- 
lius circuli. .propofitione 
S Vero 29. eiufdem lib; of- 
tendit figurz folida , quai 
fphzrz circumfcripta ch , 
fuperficiem maiorem effe quadruplo maximi circuli corum qua 
in fphæra deícribuntur. His pofitis, quod proponitur eft de- 
monftrandum. 
Sit fphzra ABDE. Solidum ci infcriptum, quod conicis fù- 
perficicbus conftat concipiatur ACB L DM EN — ex 


^ 
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reuolutione o&ogoni fuper diametro AD vt axe. concipiatur 
aliud fimile folidum FO GPHQIR circumícriptum fphzra & 
genitum ex reuolutione o&ogoni fuper dimetiente FH. Sit 
praterea K magnitudo fphæræ fuperficiei xqualis, ad quam 
comparantur fuperficies folidorum infcripti & circumfcripii , 
quz conicis fuperficiebus conftant. Sit S alia magnitudozqua- 
lis quadruplo circuli maximi corum qui in fphzra data accipi 
poffunt. 
Sunt ergo duz magnitudines nempe fuperficies círcumfcri- 
pti folidi & infcripticomparatz ad K (uperficiem fphæræ : qua- | 
rum altera, nempe circumfcripti FGNI maior eft fphæræ fu- 


perfcie : altera, nempe infcripti ABDE , minor eft. circumícri- 
pti vero folidi fuperficies, duplicato ferie continua laterum 
polygoni numero minuitur, & ad xqualitatem fuperficiei fphæ- 
rz , hoc eft magnitudinis K magis ac magis accedit. infcripti 
autem folidi fuperficies duplicato quoque laterum polygoni nu- 
mero augetur , «& ad aqualitatem fuperficiei fphæræ, hoc eft 
magnitudinis K ctiam accedit , & fi quales fieri poffent, fimul 
æquarentur , vt ex prop. anteced. corollario patet. Imminuta 
veró quantumlibet fuperficies circumfcripti {olidi maiorem 
femper tenet rationem quàm zqualitàtis ad S quadruplum cir- 
culi maximi eorum , qui in fphxra A B DE defcribi poffunt. 
aucta vero quantumlibet fuperficies infcripti folidi minorem 
femper tenet rationem quàm zqualitatis ad candem S quadru- 
plum circuli maximi. Quare ex demonftratis propofitionce 1. 
huius fuperficies folidorum circumícripti & infcripti æquales 
fa&z magnitudini K, id eft fuperficici fphzerz , tenebunt ad 
S rationem zqualitatis, Quare K magnitudo zqualis eft ma- 
gnitudini S. eft autem K qualis fpharz fuperficiei, & S qua- 
druplo maximi in ea circuli, Quare fphæræ fuperficies equa- 
lis et quadruplo circuli maximi eorum , quiin ca defcribi pof- 
funt. Quod erat demonf£randum. 1 


S 


| PROPOSITLO IX. 


IncyvLI funt inter fe in diametrorum tatione duplicata; fen 
vt quadrata diametrarum. | 


EXERCITATIO N yp 
DEMONSTRATIO.: 


Int duo circuli 
Jinzquales, quo- 
ram maior fit cuius 
centrum ÅA; minor 
cuius centrum K, in 
vtroque du&a fit 
diameter D H. In- 
Ícribantur cti qua- 
drata DFHB,& cir- 
ca illa o&ogoni BCDEFGHI. Sunt ergo dua: magnitudines, 
quadratum nempe DBFH circulo A infcriptum , & aliud cir- 
culo K etiam infcriptum , quz crefcunt fpatiis DCB o&ies, & 
aliis fexdecim , polygono fequenti duplo laterum numero in- 
fcripto, & fic deinceps. & in circulo A omnia {patia nempe 
quadratum DH, & ipfi ordine fuperaddita alia, polygonorum 
infcriptione, eandem inter fe proportionem in férie continua 
accepta. feruant ; ac omnia fparia in circulo K, quadratum 
nempe DH, & ipfi ordine fuperaddita alia, polygonorum in- 
fcriptione. eft enim quadratum DH circuli A , ad quadratum 
circuli K; vt o&ogonum circuli A, ad o&togonum circuli K , & 
fic deinceps. infcriptione verò polygonorum magis ac magis 
ad circuli zqualitatem fpatia omnia fimul fumpta accedunt & 
nufquam illam adfequuntur, refiduz funt enim partes CL B, 
CMB; at fimul & in codem progreffionis termino adfeque- 
rentur , fi æquales fieri poffibile efler. Quare ex demonftratis in 
| propofitione s. huius erit refiduum CLB ad refiduum CMDB ;vt 
omnes antecedentes magnitudines fimul fumptz in circulo A, 
| ad omnes fimiles antecedentes in circulo K fimul fumptas.. & 
tota magnitudo ex-refiduo CEB & antecedentibus fpatiis com- 
pofita in circulo A. ( id eft circulus A ) ad totam magnitudi- 
nem ex refiduo CMB & antecedentibus fimilibus fpatiis com. 
pofitam in circulo K (id eft ad circulum K ) vc omnia antece- 
dentia fpatia circuli A , ad omnia antecedentia Ípatia circuli 
K; atque etiam vt primum circuli A fpatium nempe quadra- 
tum DH, ad primum circuli K fpatium nempe quadratum 
1 DH. Qoare circulus A'ch ad circulum K; vt quadratum 
C ij 


$5 o EXERCITATIO I 
DH circuli A, ad quadratum D H circuli K. Quod erat de- 
monítrandum. Centro minoris circuli aferibi debet K. 


PROPOSITIO X. 


M15 Cilindrus triplus eff coni eandem bafim atque aliimudi- 
AJ zem.babenta. 


DEMONSTRATIO. 


S: T Cylindri femiffis BEFDH 
i NPM. cuius bafis fit femicir- 
culus H O P. fuperficies eidem 
oppofita ac parallela femicircu- 
lus BFD. altitudo illiusK C. Sit 
etiam coni femiffis ABFD. cuius 
bafis femicirculus B F D eadem 
vel æqualis bafi Cylindri; altitu- 
do autem CA zqualis K C alti- 
D tudini Cylindri. Dico Cylindrum 
BFDHOM triplum effe coni A 
BF D. 

Bafi femiffis Cylindri  infcri- 
banturpolygonorum femiffes, te- 
tragoni HOM, o&ogoni HNO 
PM, & füperficiei oppofitz fimi- 
lium polygonorum femiffes in- 
M fcribantur, tetragoni videlicet 
BFD o&ogoni BEEG D. & paral- 
lela fint BEF FD duabus HO, 
OM. & latera o&togoni BE, E 
F, &c. lateribus zqualibus HN , 

o NO, &c. rectis exiftentibus an- 
gulis HNI,BEI. Si cylindri femiffis , planis per oppofita la- 
tera BF, HO. itémque FD, OM du&is fecetur, priíma aufe- 
retur ab eo BFEDMOH cuius duz fuperficies triangulares op- 
pofitz EF D & HOM. parallela & æquales inter fe, tres aliæ 
BHMD,BFOH,DFOM, parallelogrammz erunt. ductis 
deinde planis per latera o&ogoni BE, EF; & HN , NO prifma 


A 
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auferetur BHNOFE & ex alia parte aliud xquale D:G F O P 
M. atque infcriptis fequentibus polygonis in ratione dupla la- 
terum, prifmata auferentur in infinitum; qua cùm fubeadem 
altitudine comprehendantur , erunt inter fe vt bafes. 

Coni pariter bafi, quz æqualis eft cylindricæ vel cadem, fi- 
miles polygoni infcripti fint; & fecetur conus planis per ver- 
ticem A, & latera BF, DF du&is, ablatus erit pyramidis.qua- 
drilaterz femiílis, nempe pyramis ABFD. quz balim candem 
atque zqualem altitudinem habet ac prifma BHOM DE;duáis 
deinde planis per verticem A & latera BE , EF , auferetur pyra- 
mis ABEF , eandem bafim ac æqualem altitudinem habeos, 
ac prifma BH NOFE : & ex altera parte pyramis AFG D, 
quz eandem bafim atque zqualem altitudinem ac prifaa FO 
PMDG habet. atque infcriptis fequentibus polygoris in ra- 
tionc dupla laterum, pyramides triangulis. comprehenfis fub 
lateribus vltimi infcripti polygoni & lateribus antecedentisin- 
fiftentes in infinitum auferentur; qux cùm fub zquali altitu- 
dine fint , inter fe erunt vt bafes. 

Sunt ergo duz magnitudines, prifma ncmpe BHOMDEF, 
& pyramis ABF cuius bafis eft triangularis; crefcitautem prif- 
ma duobus additis prifmatibus BEFONH, DGFOPM intra 
latera tetragoni & o&ogoni comprehenfis. quatuor deinde prif- 
matibus comprehenfis inter latera o&ogoni & polygoni fexde- 
cim angulorum & fic deinceps in ratione dupla. füntque prif- 
mata fub eadem altitudine inter fe vt bafes; hoc eft prifma 
BHOMDFE eft ad prifma BHNOFE , vt bafis BFD ad baim 
BEF. & fic deinceps in infinitum. 

Crefcic ctiam pyramis ABE D, additis duabus pyramidibus, 
quz infiftunt triangulis BEF , DFG,tetragoni & o&togoni la- 
teribus comprchenfis ; & quatuor deinde pyramidibus , quzin- 
fiftunt triangulis intra octogonum , & fexdecim angulorum 
polygonum comprehenfis, & fic deinceps in ratione dupla. 
Süntque omnes fub eadem altitudine ; inter: fe itaque. erunt 
vt bafes. hoc eft pyramis ABFD eft ad pyramidem ABEFP , vt 
bafis BFD ad balim BEF , & fic deinceps in infinitum. Cre- 
fcunt itaque prifmata in eadem proportione ac pyramides : & 
in ferie continua fibi inuicem refpondent; fimúlque ad æqua- 
litatem. cylindri prifmata,& ad coni zqualitatem pyramides 
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accedunt, fimülque xquarentur , fi tandem figuræ bafi infcriptae 
infifterent qua circulum, qui bafis eft, equare poffet. quam- 
obrem ex demonftratis in. propofitione 5. huius ab zqualitate 
cylindti diftabunt prifmata colletta BHOMDEF , BHNOFE, 
DFOPGM in eadem proportione, ac totidem omnes colle&a: 
pyramides ABFD,ABEF , ADGE , ab xqualitate coni difta- 
bunt, eritque vt fumma prifmatum, ad differentiam ipfius à 
cylindro; ita fumma pyramidum totidem ad differentiam ipfius 
à cono;& componendo , vt fumma prifmatum & differentia à 
cylindro (id eft cylindrus)ad differentiam , ita (umma pyrami- 
dum ac differentia à cono ( id eft conus ad differentiam, & 
convertendo, vt cylindrus, ad fummam omnium prifmatum; 
ita conus ad fummam omnium pyramidum. Sed omnia prifma- 
ta tripla funt omnium pyramidum. ergo & cylindrus triplus 
erit coni. Quod erat demonítrandum. 


ELNI S. 
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EXERCITATIO II. 


CIRCA CONICARVM SECTIONVM 
quafdam propofitiones. 


PNOTOSTTIO T 


THEOREM A. 


BSa 7 circulo A B C y euius centrum E , inftribatur triangu- 
] Jum. equilaterum ABC; © ab angulo B ducatur in AC 
M diameter perpeudicularis B H Gg per punta AE C pa- 


WNN rabola fi deferibatur, cuius uertesc fet E erit iius para- 
TESSO meter [eu latus rectum BH. vribilitus feu puutfum cx 


Deteuirpene I. Er erit GI ad IE ; Vt f. adis. 
DEMONSTRATIO. 


Vira ABC triangulum æ- 
Queis eft, & circulo 
infcriptum, erit GH xqüalis HE. 
per ftru&turam autem A EC pun- 
&a funt in parabola , cuius vertex 
eft E; eft itaque BG circuli diame- 
tcr & axis parabola; quare AH 
ad BG perpendicularis ordinata 
eft incirculo & in parabola. quia 
ergo eft in circulo, erit vt BH ad 
HA, ita HA ad HG. eftitaque quadratum AH zqzaale re&an- 
gulo BHG; & quia AH ordinata eft in parabola, erit quadr4- 
tum AH, æquale re&angulo fub HE & latere recto. eft au- 
tem HE equalis HG, ergo latus re&um cerit zquale H B. 
Quod crac demonftzandum. 


24. EXER GITATIO Jr. 

Scd vmbiliciI diftantiaà vertice zqualiseft lateris re&i qua- 
dranti, id eft quadranti BH ; eft autem BH æqualis tribus qua- 
drantibus totius BG. fit ergo BG. r.erit BH 2. fedet EIqua- 
drans B H, erit itaque totius BG £. quare cùm BG fuerit 16. 
erit GH 4. & EI 3. quare G E valebit ç. eft itaque Gl ad IE 
vt 5. ad 5. 


PROPOST E Orn ER 
PROBLEMA. 


A T 15 axe paraboles œ vertice „latus reéfum (eu parametrams 
C vmbilicum inuenire. 


DEMONSTRATIO: 


^ Ir data fe&io parabola DE 
F,& cius axis EL, vertex E, 
propofitum eft reperire latus re- 
&um EK. Centro E defcribatur 
circulus vt libuerit. MON, & ex 
vtraque parte axis EL ,accipian- 
turarcuslíexagoni MO, NO. & 
à centro E ducantur femidiame- 
ti EM , EN, quz producantur 
donec fecent. parabolam in pun- 
&is A , G. deinde diftantia EA & centro E. defcribatur circulus 
ABC, & iungantur A , C, erit ipfa AC latus trigoni zequilateri 
circulo infcripti. quare ex antecedenti theoremate erit BH la- 
tus rectum parabolz DEF. cuius quadrans. EI eft diftantia vm- 
bilici à vertice. Quod faciendum proponebatur. 


PROPOSITIO. IF. 
THEOREM A. 


S data vela linea AD media ac extrema ratione fecttur in T € ad 
puncta AB , terminos date applicentur ipfi equales c perpendicu- 
dares BD , AC sad punctum vero T ducatur GT equalis maiori figmen- 
to C ad AB perpendicularis 5 © ad lineam FC, que componitur ext0t4 

AB.. 
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AB ipfiéfque maiore fegmento , applicetur rectangulum eguale vettan- 
gulo BAT ( quod füb tota AB ipfiúfque maiori fGemento T A comprehen- 
ditur) quod faciat latitudinem H F. eb pofita HF ip directum linee F 
G faciet totam HC. Dico , quod quatuor puntfa H,G, B, C, fant in 
parabola cuius latus rectum est BD quale reife AB. 


DEMONSTRATIO. 


Vm itaque B A fe&a fit in T 


pun&oin media & extrema ras 

Pp tione; atque ad AB. & pun&um T 
"m ordinata cft GT perperidicularis &z 
xqualis AT, crit ipfa GT ordina- 


ta in parabola, quz per pun&a GB 

tranfibit, cuius axis eft BA, vertex 

B:, parameter veró DB. eft enim vt AB, id eft BD ad TA , id 
eft TG, ita TGad TB. 

Ad AB & punctum Aapplicata eft AC ipfi AB æqualis& per- 
pendicularis, erit vt AB,ad AC , ita AC ad BD. quare erunt 
punda BC in parabola cuius axis AB, vertex B & latus re&um. 
feu parameter BD. 

Sed & pun&umH in eadem parabola effe oftendemus. Cùm 
enim fa&um fit re&tangnlum HFC zquale redangulo TAC. 
erit HFC ad quadratum A C,vt TA ad AB.cftautem vc TA ad A 
B,ita BTad TA; & inuertendo , vt ABod TA, ita TA ,ad TB; 
vtautem ABad TA ,itaquadratum AC ad rectangulum TAC 
feu HFC. erc&a itaque cùm fucrit à pun&o F re&a FG zqua- 
lis TA & ad HC perpendicularis pun&a HG crunt in eadem 
parabola ac puncta B, C, cuius vertex B , axis AB & parameter 
BD. Sed eft etiam vt TA ad TB, ita re&dangulum TA C ad re- 
&angulum TBD; id eft HFC re&angul. ad quadratum GT; 
quare lincæ GT, FG in codem pun&o G ciufdem parabola 
concurrunt; fúntque quatuor pun&a HGBG in eadem para- 
bola. uod erat demonftrandum. : 

Sequitur HA æqualem cffe AC, & fc&am effc inF in media 
ac-extrema ratione, 

D 
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2 POoPOSDIILIO IF. 
PROBLEMA. 


LrresiM € byperbolam in cono fècare , ita vt axes inter fe 
ef latera recta etiam «qualia fint inter fè , fefEquein verticibus fe~ 
iones contingant. 


ANALYSIS. 
S I r fa&um. inuentus ergo eft conus BAF , inquo hyper- 
C) bola MCN fa&a plano ICK , quod trianguli per axem BAF 
planum ad re&os angulos fecat ; hyperboles axis eft IC. plano 
etiam EC ad planum trianguli per axem perpendiculari fa&a 
eft fe&io Ellipfis EPCO , cuius axis tranfucrfus eft EC , æqua- 
lis axi hyperboles IC. & vtriufque fe&ionis latera reĝa funt- 
qualia, & fefe in vertice C contingunt. re&x I C qualis & 
parallela agatur AD, 
produ&a quantüm opus 
fuerit , produ&is etiam 
trianguli BAF cruribus A 
B,AF. du&a reĝa iun- 
gantur puncta ED. & per 
D ducatur BF , qua dia- 
meter erit circuli qui ba- 
fis eft coni, & xquidiftans 
4lli BF ducatur GC , que 
diameter erit circuli ad 
bafim paralleli. quoniam 
AD zquidiftac IC cíquce 
efbzqualis,erit axis trant- 
uerfus I C ad latus re- 
&um , vt AD quadratum 
ad B DF rc&angulum. 
erit ctiam EC axis ellipfeos ( qui qualis eft IC) ad lacus rectum 
vt EC. quadratum ad re&angulum æquale re&angulo BDF. 
pofita eft AD equalis & xquidiftans CI ; quare DC erit æqua- 
lis AI, & xquidiftabit BAT. func etiam equales EC , AD inter 
parallelas & æğuales EA, D G, ergo & ED, quz terminos 


-€—— — 
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ipfarum iungit, parallela erit AC. funt autem equales DC, A 
I,atque etiam DC, EA ;quare AI, EA funt quales. fed funt 
etiam. zquales EC , CI , quare ab AC bife&us erit angulus EC 
I, aique ctiam re&a EI bife&a. & re&i erunt EAC; CAL. quo- 
niam veró ED; CD (quz cum AD, BF conueniunt in pun&o 


D ) zquidiftant lateribus AF, AB, erit GC equalis BD, &LQG ` 


equalis D F, quare GC L re&angulum zquale eft re&angulo 
BDF, 
SvuTHESIS 
Componetur autem hoc modo. Incono ad verticemre&tán- 
gulo BAF „ad quem problema determinatur, fa&o triangulo per 
axem BAF; fecetur triangulum plano ICK..ad illud perpendi- 
culari, quod planum continuatum alteri laterum produ&o BI 
occurrat , faciátque hyperbolam MCN,, cuius axis tranfüerfus 
cft 1€ : alio quoque plano perpendiculari idem triangulum BASE 
fecetur , quod vtrique laterum BA, AF non zquidiftanter bafi 
aut fubcontrarié pofitum occurrat, faciátque Íc&tionemrellipfint 
EPCO cuius axis tranfuerfüs EC zqualis fit IC. Dico fe&as 
effe ellipfim & hyperbolam, cuius axes & latera recta funt x- 
quales, & qua fefe ir vertice contingunt. 
Cüm:enim reĝi fint anguli EAC, CAH & zquales EA; A 
I; fi ducatur AD æquidiftans IC & ei æqualis, iungatúrque D 
G,crit DC parallela AI. erúntque etiam æqualesA D, EC, 
comprcheníz inter parallelas AE , DC æquales, quare& ED 
parallela erit. AC, & equales erunt GC, BD, itemque LC D 
F. erit itaque in hyperbola axis IC ad latus re&um, vt qua- 
dratum AD ad re&angulum BDK. In ellipfi autem erit axis 
EC ad latus re&um, vt quadratum EC ad rectangulum GCL: 
vtrobique autem æqualia funt quadrata AD, EC, & rc&an- 
gula BDF, GCL, quare & latera re&a zqualia erunt.cüm au: 
tem EC, CK fint in codem plano trianguli per axem. Latusre- 
&um quod ad axes IG, EC applicabitur ad pun&um C , per- 
pendiculaze crit ad planum prædi&ĝi trian guli, & etiam ad ipfos 
axes; atque adeo fe&iones in vertice C continget, quare & in 
codem fefe fc&iones contingent. fe&a: (uncergo ellipfis & hy- 
perbola, vt proponebatur. 
, E^eautem axem ellipfis EC ad latus re&um, vt quadratum 
E:C ad reĝangulum G CL fic oftendemus. à vertice coni A 
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ducatur AH, qua bafi trianguli per axem fa&i G C product 
occurrat in H. & equidiftec EC. erit igitur axis tranfuerfus E 
C ad latus retum, vt quadratum: AH ad re&angulum G HC. 
propter parallelas AH, EC, eft vt AH ad HG , ita EC ad CG. 
& propter paralieias EL, AC ,eftvt AH ad HC, ita EC ad CL; 
per compofitionem itaque rationis vt quadratum AH ad re- 
&angulum GHG, ita quadratum EC ad re&angulum GCL, 
ergo hoc quadratum EC cft ad re&angulum GCL , vt axis 
ellipfis EC ad latus re&um. 

Infynthefi autem huius problem.vt fe&io fubcontraria vitetur, 
in cono fcaleno ellipfis primüm , deinde hyperbola fecabitur. 


P.ROPOSITIO K 
PROBLEMA. 


€ NOxvM reperire in:guo circulus e hyperbola fecentur , © fefe 


in verticibus contingant , quorámque axes tranfuerfé ac latera rée- 
Ga «qualia fint, ] 
A N A LYSIS, 


N cono BAF, fe&us cft circulus 
GC, & hyperbola E CH quorum 
latera funt aqualia, axes tranfucrfi 
nempe GC, IC, atque etiam latera 
-re&a æqualia. erit ergo zquicrurum 
GCI triangulum. du&a fit AD xqua- 
lis & parallela JC. & iungatur D C, 
erit DC qualis AI,& ipíi parallela, 
atque adeo erit etiam eidem D C zqualis & parallela GÀ 
fcd AD eft «qualis IC. erunt ergo equales AD , G C. atque 


etiam inter fe equales erunt GC , BD, intra eafdem parallelas 


comprchenfz.. eft in hyperbola axis IC ad latus rc&um, vt 
quadratum AD ,ad re&angulum B D F; quare erit in circulo, 
vt quadratum G C ad zquale re&angulum re&angulo B DT, 
nempe ad re&angulum G C G , cùm incirculolatusre&um g- 
quale fit axi. fed BD zqualiscft GC, ergo BD , DF inter fe æ- 
quales erunt, cümfit GC quadratum quale rectangulo BDF. 
Conus ergo BAF erit re&us ,& AD percentrum circuli BF,qui 
bafis eft coni, tranfibit , & quales crunt AD, BD. 


EÉXERGITATIO "TI. 19 


SYNTHESIS: 

Componetur autem, fe&o cono bafi æquidiftanter & fa&o cir- 
culo GKG, & du&a per ipfiuscentrum A D quali GC. à pun&o 
autem C accepta Cl occurrens in I produ&o lateri BA, quz fit 
zqualis AD & ipfi parallela. & perIC du&to plano ICL;& fata 
hyperbola EC H. & fa&um erit problema. 


PROPÓSITIO Fok 
T-HEOREM^A. 


E N A H S! adeundem axem, 
idémque latus re- 
um defribantar in 
plano ellipfis © byper- 
bola, vel circulus © hy- 
perbola,gaa fefe in ver- 
ticibus contingant. e 
in hyperbola ad axem 
ordinata ducatur , €$: ad 
ordinate terminum li- 
; nea hyperbolam tan- 
7 gens s ab altera vero or- 
dinata , qui cum axe conuenit , Termino ad el'ipfem vel circulum duta- 
sar tangens , illeque amba tangentes producantur , donec recka, qua per 
alterum «verticem ellipféos vel circuli ducitur ordinatis equidiffans , 06- 
currant; ambe in vno puncto concurrant, quod in duéfa per alterum 
verticem ellipfis vel circuli linea reċta pofitum eff. 


DEMONSTRATIO. 


Ix T axis Á 

D & latus 
re&um DO , ad 
quz dcícriban- 
p HE ellipis AL 
DK, & hyper- 
bolaFD Q qux 
feíe in vertici- 
bus D contingant; & in hyperbola ad axem AE ordinata du- 
catur FE,& ad huius ordinata terminum F in fe&tione duca- 
D iij 


zo EXERCITATIO JE 


tur hyperbolam tangens FC. ab altero veró termino E , qui cum- 


axe conuenit, ad ellipfim ducatur tangens EV , illeque ambæ 
tangentes producantur ad GH , quz per alterum verticem du- 
&a-eft ordinatis zquidiftans, cíque occurrant. Dico ambas F 
C, EV tangentes concurrere in vno pun&o H, quod in linea 
GH pofitum cft. 


ducatur MD or- 
dinatis zquidi- 
ftans, & in dire- 
&um laterisre&ti 
DO pofita.& du- 
catur ab. V con- 
ta&u rectxz E H 
Q & ellipfeos recta 

VC. quia tangit 

hyperbolem FH , & axem fecat in G ; erit vt AE ad ED, ita 


AC ad CD; fed vc AC ad CD, ita AHad MD.ergo ab æquali ` 


vt AE ad ED, ita AH ad MD. pariter quia ellipfim tangit E 
Hierit vt AE, ad ED; ita AC ,ad CD. ergo ordinata VC oc- 
currit AD in C pundo interfc&ionis AD, FH. fed vt AE ad 
ED, ita AH adDS. In vtraque igitur fe&ione candem ratio- 
nem habent inter fe latera re&tangulorum AH, MD, & AH, 
DS, quare funt fimilia re&angula. fed & vtrobique funt æ- 
qualia quadranti figura fub lateribus AD , DO , quare & latera 
MD, DS zqualia erunt , & AH vtrique re&angulo-communis 
erit. Quare FHEH in pun&o H, quod in GH fitum eft , con- 
currunt... Quod erat demonftrandum.. 


PROPOSITIO FII. 


THEOREM A.. i 


- FSDEM pofitis. Si ad puniium Q alterum terminum ordinate i 

hyperbola ducatur ad ipfam fectionem tangens QÇG. Dico quod 

tangentes ESH , QSG fefe ipterfecabumt in puncto quod eff in latexe 
rele DO. 


Per vertices D? 


|| 
| 


EXERGITATILO IL 2 
DEMONSTRATIO: 


E enim ad Q , alterum terminum re&z FQ. ordinate 
in hyperbola, ducta fit ad ipfam tangens QCG, fitque D 
S «qualis MD, faciet angulum QCE angulo FCE fimilem & 
zqualem. quare erit re&tangulum AH, MD (hoc eft AH , D S) 
in hyperbola ,æquale re&tangulo AH , DS in ellipfi. fed AH 
eft communis vtrique re&angulo , ergo & DS vtrique com- 
munis erit. Quare ESH , QSG in pun&o fe interfecabunt.quod 
in latere recto DO iacet. Quod crat demonítrandum. 


PONSOSPIDES ITTO DTI. 
THEOREMA. 


ISDEM poft, f ad terminum axis comiugati TK ducatur .N I 
A tangens eliipfim «vel circulum , que occurrat reke GH cab N pan- 
Go-occurfus per ellipfis vel circuli centrum ducatur NBX, Dico haste 
NBX effe hyperboles afimptoton. 


DEMONSTRATIO. 


Rir enim NI equalis AB, & NA «qualis IB feuB K, 
& qua poteft quadrantem figuræ lateribus AD , DO conten- 
tæ. tranfit autem NBX per centrum ellipfis vcl circuli & MD 
O zquidiltat GH , propterea erit triangulum DBX, triangu- 
lo NBA æquale & fimile; ideo erit vt BA ad AN, itaB D ad 
DX. ergo DX eft xqualis BK. & poterit BX quadrantem fi- 
gura fub lateribus; propterea, quz à centro B per terminum 
illius ducetur NBX , erit hyperboles afymptotos. Quod erac 
demonftrandum. 

COoROLLARIVM. 

Hinc conftat, quod in circulo contingente hyperbolam a- 
fymptotos parallela eft diametro figure fub lateribus , id cft 
BX,& AO zquidiftant. cùm enim DX; BK fint inter fe tqua- 
les , atque ctiam AD, D:O inter fe zquales , & BK fit femiflis 
DO, erunt quales BK , XO. crirque vt AD ad DO, ita BD 
ad DX; quare BX, AO zquidiftanr. 

Ac in ellipfi contingente, fi axis latere re&o maior fit,vt in 


3L EXERCITATIO H, 


prima figura; erit DX maior femiffe DO, cùm media propor- 
tionalis fit inter BD & femiffem DO. non erit ergo vc ADad 
DO,itaBDad DX. maiorem quippe D X habet rationem ad 
DB, quàm DO ad DA , cùm DB fit femiflis DA , at DX ma- 
ior quàm femiffis DO. minórque eft XO quàm DT. ergo pro- 
du&æ AO,BX infra BO ad partes hyperbolz conuenient. 

Si verb axis minor fit latere recto, tunc erit DX minor fe- 
miffe DO. & propterea NA zqualis DX, minor erit BT. 
qpncurrent crgo AO,NX ad partes-ellipíeos fupra resam GH. 


E ROO POOSTIT-IO IX. 
THEOREM A. 


IsprM pofitus. Si ab A termino axis tranfüeyft AD ; ad punctum 

S communis inter[ecdionis tangentium EH , 2G, qe DO; EH di- 
catur reta ASZ , qu ordinatas ad axem in ellipff © hyperbola; vei 
circulo & hyperbola d punéfo contacfuum fecet. Dico quod ardinatas CV, 
EQ in punctis RZ ipfa bifecat. 


DEMONSTRATIO. 


F Š r enim.in ellipf vel circulo, vt HM ad MS, ita HC adi 
CV ; & permutando vt HMad H C , ita M S ad CV. fed 
et etiam.vt HM ad HC ita AD ad AC. quare ab xquali vt 
AD ad AC, ita MS ad CV. eft autem vc AD ad AC, ita DS 
ad CR ; atqui eft DS femiffis totius MS, ergo & CR totius G 
V. femiffis erit. Quare bife&a eft CV in R. 

Eadem erit demonftratio in hyperbola. eft enim vt HFadH 
M. ita FE feu EQ ad MS. vt autem HF ad HM , ita AE ad 
A D. ergo ab equali, vt AE ad AD, ita EQ ad MS. fed eft 
etiam vt AE ad AD, ita EZ ad DS. & inuercendo vt AD ad 
AE, ita DS ad EZ. eft veró DS femiffis totius M S. ergo & 
EZ femiffis erit totius EQ. bifecat ergo rca AZ ordinatas 
CV, EQ. Quod erat demonftrandum. 

Idem demonftrari poteft adfumptis triangulis G SH, CSV; 
ESQ fimilibus & ad verticem oppofitis. Cùm enim ob qua- 
les FE, EQ;feu MD, DS. quales fint GA, AH , bifecat AS 
zcQam GH, quare &. omnes in codem triangulo GSH E 

GI 


EXERCITATIO II. 5» 


GH parallelas bifecabit nempe CV. in fimili quoque ad verti- 
cem oppofito ESQ. produ&ta ASZ bifecabit EQ parallelam GH; 
vt in tribus figuris cernere licet du&alinea re&aab A puncto ad 
pun&um M;& produ&a ad F Q, omifit Sculptor in figuris prop. 6. li- 
neas db A per M , Sad F Q duéfas, fed videatur prop. sz. qua eadem eff. 


PROPOZJITIO X. 
T HE ORE MA. 


culi circumferentia queum du- 
catur diameter , © ad ipfam in fè- 
ctione ordinata 5 per terminum ve- 
ròdiametri, qui in fétfione , duca- 
tur recla fêectionem tangens; CP per 
ordinate terminos: tangentes deinde 
ducantur que. tangenti per diametri 
terminum ducte occurrant. Si à pun- 
clo diametri, ad quod ordinata in 
Jéttione dutta est „ducatur rea li- 
uta per binarum tangentium occHr- 
Jam, producte tangenti , que per alterum terminum ordinata dutta est, 


gccurret in linea , que ab altero diametri termino ordinata in fectione: 


«quidiffags duca erit. 
DEMONSTRATIO: 


S r in hyperbola ABG 


vel in ellipfi aut in circu- 


fam in fectione ordinata re- 
&a AEC, quz propterea bi- 
fe&a erit in E. per B veró tet- 
minum diametri , qui in fe- 
&ione, ducatur recta GBI, 
fe&ionem vel circulum con- 
tingens , quz propterea g- 
quidiftabit ordinatz AC. peg 
terminos deinde ordinatæ, 
E 


Exercit. 


S I in hyperbola , ellipff vel cir- 


lo du&a diameter quæuis D: 
BE intra fe&ionem,& adip-- 


$& EXERGITATIO K. 

nempe Á & C , ducantur tangentes CIF, AGF , quz tangent 
GBl,quz per B du&aeft, occurrant in pun&is GI. Dico, 
qubd fi ab E pun&o diametri , ad quod in (c&ione ordinata du- 
Qa elt, per I pun&um, binarum tangentium GBI, FIC occur- 
fam, ducatur in hyperbola re&a EIH , vel EGM; in cllipfi ve- 
rò & circuli circumferentia du&a EI vel EG ad alteram par- 
cem producatur EH vel EM, ipfa producta tangenti, qux per 
alterum ordinatz terminum du&a eft, occurret in linea H B 
M, quz per, D alterum diametri terminum zquidiftans ordi- 
natz AC duda erit. Id eft, EIH, qux per I occurfum tangen- 
tium GBI,CIF tranfitjoccurrez AH in linea MDH. & EGM 
occurret CIM in linea MDH. 


‘Quoniam ad diametrum DBF 
ordinata eft A EC , & per B ter- 
minum du&tacíttangens GBI or- 
dinatz zquidiftans, erunt inter fe 
zquales GB , BI. & quia 3pun&is 
A , C du&z funt tangentes. A G 
F, CIF.critvt DE ad BE, ita D 
F ad FB. fed cft etiam vt DF ad 
BF,ita DM ad BG inhyperbola: 
ab zquali erit vt DE ad BE, ita 

à DH ad BG vel BI ipfi æqualem. 
& inuertendo vt BE ad DE, ita BI vel BG ad D H. duda eft 
ab E per I re&a EIH crgo in triangulo DEH ob parallelas 

BI, DH erit vt DE ad BE , ita HE ad EI. & inuertendo vt B 

E ad:DE,ita Elad HE. fed eft vt EB ad ED, ita Blad DH, 

erit ab quali vt EI ad IB, ita EHad HD. quare D H eadem 
a eft bafis communis triangulorum DFH , DEH. crgo EI pro- 

du&a occurrit produ&tz AF in pun&o H, quod eft in linca M 

DH. Quod propofitum erat. 

In ellipfi veró & circuli circumferentia, eft vt DF ad BF, 
ita DE ad EB, vt autem DF ad BF , ita D H ad G B, ergo ab 
zquali erit vr DEad EB, ita DH ad GB. eft autem DH g- 
qualis DM. erit ergo vt DE ad EB, ita DM ad.GDP. zquidi- 
ftant autem DM, GB. íunt ergo fimilia triangula. erit ergo vt 
DE ad EM, ita EB ad-EG ,& permutando vt DE ad E B , ita 
ME ad EG, fántque zquales ad verticem DEM, GEB, & 


EXERCITATIO IL a. 


DB eft vna linea, quare GEM vna linea erit, qux occurret 
tangenti FCM produdz in linea HDM, Quod erat.demon- 
ftrandum, 

PROPOSITIO XE. 


THEOREMA 


IsDEM pofitus ,ff.ab altero diametri terminovetie ducantur ad. 
eccurfum binarum tangentium , € ad ordinatam ad diametrum 
producantnr , ipfam ordinatam ad diametram bifecabunt. 


DEMONSTRATIO: 


A? altero: diametri termino nempe D , ad pun&ta I, G con- 
tingentium occurfus ducantur re&z DGL , DIK. Dico, 
IM AE vel CE ordinatam ad diametrum bifecant in pun&tis 

Cùm enim intra:eafdem parallelas triangula AH E, LDE 
conftituta fint, erit vc DE ad DB, ita HA ad HG ; vt autem 
HA ad HG, ita AE ad GI. & inuertendo vt HGad HA, ita 
GI ad AE. vt autem HG ad HA,ita DB ad DE. & vc DBad 
DE, ita GB ad LE. ab zquali erit vt GB ad LE, ita GI ad 
AE. fed GB femiffis eft GI. quare & LE femiflis erit AE. ergo 
DEL, vel DIK bifecat AE, vel CE. Quod erat demonftran- 

um, 

PROPoO'SrTTO XII 


THEOREMA LOCALE. 


C"IT data linea B'R 
interminata , C ad 
ipfius terminum B per- 
pedieulavis vtrinque du- 
eatur GBI. ffántque æ 
quales G B, BI. € ad 
aliud punctum E ducatur 
perpendicularis AE ,qua 
emaior fft quam BG.dein- 
de per puncta G A du~ 
cater quantumlibet producta GAH; È à punito 1 ducatur per E recta 
E ij 


EL 


" EXERCITATIO I. 


IE quantumlibet produdta donec occcurrat GA produdía , verbi. gratia 
in H. denique à puncto occurfas H ad productam quantumlibet BK 
ducatur perpendicularis HD ,que aquidisiabit G B, A E. Dico quod 
puntum A pertinet ad circulum vel ellipfem, cuius diameter vel axi 
tranfaerfus eff BD pofttione datus , G* magnitudine determinatus à per- 
pendiculari HD. 


DEMONSTRATIO. 


TD Isecervr BD in F; & producantur HG, DB , qux 
concurrant in C , & faciant triangulum re&angulum H 
CD. cùm itaque fint equales GB, BL, & zquidiftent inter fe 
GB, HD, erit vt DE ad DH ita EB ad BI. & permutando, 
vtDE ad EB ita. HD ad GB. erit ergo ab equali, vt DEad E 
B, ita DCad BC. & componendo, vc DB ad DE, ita DC, C 
B ad BC. iterümque permutando, vc DBad DC, CB, ita BE 
ad BC. & antecedentium adfumptis femiffibus , erit vt FB ad 
FC, ita BEad BC. & permutando, vc FB ad BE, ita FCad BC. 
& per conuerfionem rationis, vc F B ad FE, ita FG ad FB. 
Quadratum ergo FB xquale eft re&angulo CFE. 

Quia ergo eft vc CF ad FB, feu F Dad FE;crit componen- 
do,vt CDad FD, ita DE ad FE. & permutando vr CDad D 
E, ita FD feu BF ad FE; & perconucríionem rationis, vt DE 
ad EC, ita EF ad EB. eft igitur re&angulum DEB æquale re- 
&angulo CEF. Quare fi quadratum AE æqualceft re&angulo 
CEF, erit A pun&um in circumferentia circuli cuius femidia- 
meter eft BD. fi veró quadratum AE maius fuerit re&angulo 
CEF vel BED, erit A pun&um in ellipfi , cuius latus rectum 
erit ad tranfuerfum , vc re&angulum C EF ad quadratum AE. 
Si veró minusfueritquadratum AE re&angulo CEF vel BED, 
erit in ellipfi, cuius latus reétum erir ad tranfuerfum, vt qua- 
dratum AE ad re&angulum CEF. per ea qux demonftrata funt 
prop. 38. lib. r. Conic. Apollonij. Quod erat demonftron d^. 


F3 NI S. 
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MP up SU ENERE NENNEN NENN 
EXERCITATIO III. 


AD LECTOREM. 
Hi C de porifmatibus feriptiunculam data mihi occafione 


compofui , cum ante biennium wir illuftrifimus ac am- 
piifimus Dominus de Fermat in fëprema Curia Tholofana Se- 
nator integerrimus er in iudiciis exercendis peritifimus , rerun 
Mathematicarum docliffmus,propofitiones quafdam fubtilifimas 
€ porifmata que tam theorematice quam problematice propo- 
ni po[unt , ad amicos fuos huc mififfet. Ex Pappi vnius mo- 
numentis & collectionibus Mathematicis porifmatum naturam 
eo vfum difcere po[Jumus , cùm ex veteribus qui banc Geome- 
trie partem attigerunt , preter ipfum nullus faperfet. Illius tamen 
fententia legenti ffatim obuia mon est; textúfgue corruptione, cz 
applicationis. porifmatum defectu. ob(curior proculdubio enadis, 
Interea dum tanto "viro fna edere libuerit , nofira, qualiacumque 
tandem fint , publici iuris facere placuit ; vt alios ad eorandem 
inuestigationem impelleremus; ip[umque Amplifimum Dominum 
de Fermat , ad fua edenda , vtinam & ad alia fublimis intelle- 
Cus fui Upnuara cum omnibus communicanda , excitaremus. 
Is enim efl , quem omnes Europe Mathematici fafpiciunt ; 
quem à faibriliffimis etatis noftre. Geometris Bonauentura. Ca. 
uallerio Bononie , d Euangeliffa Torricello Florentie fummis 
laudibus in calum ferri, eique inuenta mirabilia predicari an- 
ribus meis auditi. quem etiam virum tam eximiis virtutibus 
clarum , multáque cruditione ornatum , ac in rebus Mathema- 
ticis oculatiffimum toto pectore veneror ac colo. 


E iij 
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4 EXERCITATIO "ITE 


TRACTATVS BREVIS 
DE~ PORIS MAFI BFS. 


ASE NTER antiquorum Geometrarum libros , qui 
} ad locum refolutum pertinebant, recenfec Pappus 
34 Porifmatum opus ab Euclide tribus voluminibus 


Grxci textus corruptionem & interpolationem , aut propterin- 
terprctis vitiofam verfionem contigit. vixenim intelligi queunt 
ifta genera, naturam non comprehendentia, qux przbet mul- 
titudinem : ac praterea quati poteft, cuiufnam rei multitudi- 
nem hic indicare Pappus voluerit. Huius autem Graecus tex- 
tus ab Illaftriff. viro in bonz notz Manufcriptis membranis 
olim vifus fic fe habebat , zoeíega &. sg rois a ypoiun., QiAG- 
myrar sis tho adi vaw a» € ei essay aae Ganya or) T ya- 
yy aeann È Gurus qupeoouSons AII. quz le&tio differt 
ab ea , quam habuit Commandinus in Codice Manuüfcripto, 
quo ipfe vfus eft. non obmiffurus quippe crat verfionem ho- 
rum: verborum , zreAoua T £1 moMo, a poiggua. QI o Ty ró ror nee 
que etiam legit in re&o cafu dogianmor, fed awena in fe- 
cundo feu genitiuo. attamen, fi Manufcriptus liber, quo vfus 
c(t, habuit au&ovizler, malè vertit , gue baud comprehendunt , dc- 
buit enim, que haud comprehenduntur , fcribere. In huius quoque 
definitionis membro altero , X 4 yed» dà aeANIdor? Quoras me- 
peyorðins zNG7 , videtur deeffe aliquid; cuius enim qdar hic 
intelligat, quæri poteft; & videtur ad porifmatum , quz híc 
definiuntur, & quorum efficacia commendatur, naturam retu- 


EXERCITATIO II. 29 


tous TAMO, qua: Latiné fic reddi queunt : Pori/mata à multis 
fic intelliguntur , vt artificiofa caffecfio fit ( propofitionum nempe) 
ad analyftm arauiorum feu y ria problematum , & generum, 
incomprehenfibilem multitudinem prabente ipfirum (porifmatum:) na- 
tura, vcrüm neque adhuc clarus eft horum verborum fenfus. 
Vir eruditiffimus kuius loci fenfum fic explicat , Porifinata con- 
ferre ad analyfim obfturiorum problematum , © generum ( hoc eftpro- 
blematum generalium) ex di&is enim apparet porifmatum pro- 
pofitiones effe generaliffimas , deinde fubiungit Pappus, cv» 
nátira multitudinem , que vix poteft animo comprehendi , [ubmuniffrets 
quibus verbis infinitas illas & miraculo .proximasciufdem pro- 
blematis indicat folutiones. Meritó dubitare poteft quiuis.an 
m yu" vfurparit Pappus pro zenro; & an fubaudienda fit 
VOX ajaAscsay , Velítque dicere porifmara ex natura fua multi- 
tudinem folutionum eiufdem problematis praberc. 

Ex illis verbis corruptis proculdubio & obfcuris naturam po - 
rifmatum elicere non poffumus. conftat folummodo fuiffe pro - 
pofitiones ad analyfim perficiendam colle&as & valde viles, 
obfcuriorümque problematum refolutioni lucem maximam at- 
tuliffe. Ideo veró ait vniuerfalem habere porifmata contem- 
plationem, quód eodem femper modo fe habeant, & ad mul- 
ta fe extendant. 

Pergit porro Pappus : erum autem fpecies omnes meque theorema- 
tum funt peque problematum. (éd mediam quodammodo inter bac formar 
ac naturam. babent ita vt corum propofittones formari pofftmt vt theore- 
matum ,'vel t problematum. quo factum efl vt ex multis Geometris a- 
lj quidem ea genere cffe tbeoremata, alj verb problemata opinati funt, 
dum ad folam tantum propofitionis formam refpicerent, Quibus docet 
inter quas propofitiones referri poffint Porifmata, & inter theo- 
remata ac problemata medium locum tenere dicit; quam verà 
ob rationem mediæ fint,tradit, quia formari poffunt illz: vc 
theoremata, qux in fola contemplatione rei óm eq , vel 4& Ao- 
m, aut proprij alicuius, quod ipfi ineft, verfatur. quia efferri 
quoque poffunt vt problemata, in quibus aliquid effici aut re- 
periri imperaturt ; neutrius verò naturam induunt, nifi quan- 
tum ad enunciationis formam externam , quz accidentalis ipfis 
eft. Quoniam veró theoria vtpote natura fimplicior , prior eft 
effe&ione , theoremata etiam antecedent problemata; qua verà 


E EXERCITATIO III. 


media funt , fuccedent theorematibus , & priora problematibus: 


erunt; atque adco per ipfa, vtpote media ad finem, à theore- 
matibus ad problemata progrediehur. Quare & porifmatum 
natura talis crit, vcàtheoria ad effe&tionem tendat; & rationem 
modümque oftendar efficiendi id , quod theoremate demonftra- 
tur ôn £g. Hz itaque propofitiones, dum confiderantur vt me- 
dia ad finem , pura theoremata non funt, quoniam efficiendi 
modum exhibent; non funt etiam pura problemata, quianon- 
dum in ipfis efficitur propofitum, fed folummodo ad illud alio 
in loco efficiendum afferuntur. Hacque noftra explicatio Pap- 
pi verbis fequentibus accommodata videtur. arguit enim Geo- 


m etras illos recentiores qui porifmata intheorematum aut pro-- 


blematurn genus retulerunt , oftenditque eos rem bene non ce- 
piffle. Horum autem , inquit, trium differentiam veteres multo me- 
lis cognoui/fe ex definitionibus perpicuum eff. Dixerunt enim theore- 
matffe , quod proponitur in ipfius. propofiti demanffrationem.. Problema, 
quod affertur inconfiru&tionem propofiti . Porifina verb, quod proponitur 
in portfmum , boc eff in inuentionem € inucffigationem propofiti. Ex 
qua porifmatis definitione colligere poffumus, veteres Geome- 
tras co nomine propofitiones aliquas connotaffe , quatenus ad 
effc&ionem & inuentionem dirigebantur, & rationem efficien- 


di problematis continebant, adeóque effe vt media ad finem.. 


Quare tales ctiam propofitiones fcorfim acceptz, nec ad inuen- 
tionem quæfiti , & effe&ionem problematis, cui inueniendo in- 
feruire poffunt, adhibitz , porifmata amplius non erunt, fed pu- 
ra theoremata. Quód verórationem cuiufdam effe&rionis con- 
tincant, in problemata conuerti poterunt, quibusaliquid effi. 
cictur. Quod effe&um, fi ad aliud, vt medium ad finem, ad- 
plicabitur, problema fine ipfo haud facilé efficiendum abfoluet; 
& porifmata propofitioncs illa tunc erunt & dicentur. 
Addit praterea Pappus: Zpmutata. ef autem hec porifmatis de- 
ffuitio à iunioribus , qui nequeunt omnia inuefligare , fed bis elementis 
vtuntur , C offendunt falummoda quod boc eff quad queritur „non autem 
illud ipfum inucffigant.cmque C ex deftnitione ipfa Cj ex ingne no- 
bis tradita fünt ,redarguerentur , ab accidente fic porifma definierunt : 
Porifina eff, quod bypotheff deficit à locali tbcoremate. Hæc Pappus de 
porifmatis definitione C natura. pauca equidem „intellectu difficilia , te- 
nebrifque inuolutas ex bis vero postremis fenfum elicere conabimur. 
Immu- 
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Immutatam à iunioribus porifmatis definitionem queritur ; 
& huius immutationis caufam tradit; quód fcilicet omnia po- 
rifmata inucftigare non poflent, qua adferri debentad inuen- 
tionem propofiti ; quare oftendebant folummodo quod hoc eít 
quod quzritur , nec illud inueftigabant , quam ob caufam etiam 
effc&ionem gcometricam non adfequebantur. Cùm itaque non 
inueftigarent, quia id przítare non poterant , propofitionumil- 
larum naturam ,quz in porifmum , feu propofiti inuentionem 
afferuntur, non viderunt mediam eflc inter theorematis ac pro- 
blematis naturam , & conne&ere theoriam cum effe&ione; quia 
fcilicet per id, quod illis propofitionibus efficitur , problema 
propofitum abfoluitur; & illa verba , éd bis elementis vtuntur , fic 
intelligenda effe videntur, vt iuniores illi Euclidzis porifmati- 
bus , vt elementis vfi fint, non vt propofitionibus , qua ad ef- 
fe&ionem immediaté deducebanr. Ignorarunt itaque naturam , 
quia neícierunt vfum & finem; illas itaque propofitiones non 
cenfuerunt proponi in porifmum, fcuad inueftigationem pro- 
pofiti. At cùm redarguerentur ab antiquorum Geometrarum 
fe&atoribus & eruditis, qui propofitiones illas medias efle often- 
debant, quód ad propofiti inuentionem adferrentur, & effe&io- 
nem problematis perficerent , & ideo ab antiquis re&? effe de- 
finitas, aliam commenti funt porifmatis definitionem, & dixe- 
runt Porifna effe, quod hypothefi deficit à locali theoremate , id eft cfe 
propofitionem; in qua pauciora data fupponerentur, quàm in 
locali theoremate. quod locale theorema eft, vt mihi vídetur, 
propofitio in qua oftenditur aliquid in tali loco effe, & ad euim 
pertinere , vc pun&um illud effe in linea, circulo, parabola, 
&c. Illam lineam pertinere ad circulum , parabolam, &c. Tota 
ergo quzftio verfabatur inter iuniores & veterum affertores de 
modo definiendi porifmatis : illas propofitiones quin iuniores 
cognorint non cft dubium, fed earum naturam malè explica- 
runt, cùm non animadauerterent quem ordinem ac locum in 
analyfi ac fynthefi tenerent , aliáfque proprietates à Pappo in- 
dicatas nom cernerent, 

Proclus in Euclidem lib.5. porifma fic definiuit , vv Jv meua 
Aiete xp x, Fi aeania my , oor @ EuxA eM ypa a. 
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matibus dicitur , qualia fant ab Euclide conferipta poriftnata. proprio ot- 
rò talia dicuntur quando ex demonffratis aliud quodlibet theorema na^ 
bis non proponentibus emergit C offertur 5 quod propterea porifma ap- 
pelarunt , quafi lucrum ex feientifica demonffratione obiter € prater ex- 
préfationem factum. 

Longè differt hec definitio abea quam attulit Pappus. notat 
enim Proclus porifma ab accidente, & ex eo dictum effe vult, 
quód obiter & aliud agendo nouum theorema lucrifaciamus: 
At veteres ab ipfiusordine inanalyfi& fynthefi & à inead quem 
dirigitur, ipfum definierunt. poterit tamen &'defcriptio Procli 
poriímati conuenire , fiquidem in analyfi nouus locus aliquan- 
do patefit , & nouum theorema , exquo immediate problematis 
{olutio petenda eft; quo ignoto non inueniretur quafitum. 

Quamuis igitur $ veterum definitione aliquomodo recedere 
videatur vir eruditiffimus in his quz dicie; /e.- eim ex fappofito 
Joco. e? cagnito alium locum venamur , nouus iffe locus porifema vocatur 
ab Euclide , conciliari tamen poterit cius fenfus, qui idem eft ac 
Procli, cum veterum placitis; dammodo concedat locumillum 
fecundum, quem venamur ideo fecundum appellari, quòd-in 
analyfi pera&ta offeratur demonftrandus ac inueniendus, & ad 
inueftigationem propofiti afferendus; tunc enim erit porifma, 
& propofitio quz aliquando deficiet hypothefià locali theorc- 
mate; id eft inqua nontotfupponenturacin analyfi, quz theo- 
rema eftillius, quod fynthefidemum problema efücitur. 

Notandum quoque cft Pappum non omnibuspori(ímatibus , 
fed quibufdam tantùm accidens illud, per quod iuniores po- 
rifma vniuerfaliter.definierunt, tribuiffe; quod aperté dicithis 
verbis , buius autem generis porifmmatum ( quae deficiunt hypothefià 
locali theoremacte) loci ipf- fent vna fpecies; atque de bac ipfa abundà 
zradéatar in vefüluto loco, feorfiem amem dportfrnatibus colletta , infcri- 
piáque ac tradita funt , quód magis difufa ac copiofa fit cateri fpe- 
ciebus. Quare iuxta Pappi fententiam in definiendo vniuerfa- 
liter porifmate erraucrunc adhuc. iuniores , cùm differentiam 
ex accidenti fpecifico ad totum genus definiendum adfümpfe- 
rint. Sunt itaque porifmata, quz non deficiunt hypothefi à lo- 
cali tcheoremate;at horum fpeciesad pauciorafe extendit. Vnum 
addo , periodi fequentismembrum primum corruptum videri, 
quod fic vertit Commandinus, Locorum igitur fpecies [unt decem. ha- 
buit itaque textus Graecus PR mur oxo d Gol Ax; fed quatuor 
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tantüm enumerat, & fané plures non funt, fcriptum olim pro- 
culdubio eratadw 62] ^s nóta numerali qua quaternarium defi- 
gnat , quia 2 quartum eft in alphabeti ferie. aliquando decem, 
quia litera initialis eft 18 Aéxz, vnde djqiGoAía nata eft. 
Exemplum itaque hic proponemus, vt clarior explicatio fti- 
periàs pofita fiat, 
PROBLEMA: 
Aro circulo ABCD , in eóque pofitione datis diametro BD C-füb- 
tenfà OD, qua diametri date terminum D attingat. oportet ad dia- 
metrum BD lineam fubtenfam ordinatam applicare, que à, data fubtenfa 
OD ita fécetur, vt rectangulum fub tota ordinata & minori ipfius féemen- 
zo «quale fit quadrato dimidia. 


ANALY SLS. 


H. CI r: fatum. & duda fit fubtenfa A 

! C, ad diametrum B D ordinatim 

od. applicata , & àfubtenfa OD ita fe&a inv 
/ L, vtre&angulum£ub tota AC, & mi- 
conis t 5 norifegmento AL xquale fit quadrato 


dimidiz AE. eft igitur re&angulumC 
AL æquale quadrato A E; propterea ta- 
lis erit proportio, vt CA ad AE, ita A 
Ead AL. fed AE fubdupla eft totius C. 
A ergo & AL fubdupila erit eiufdem AE, & fubquadrupla to~ 
tius CA. Huc vfque, non vltrà, procedit analyfis, cùm proportio; 
quamenent interfe CA , A E, AL , inuenta fit. 
SYNTHESIS. 

Componetur itaque, fiitaapplicetur AG fubtenfa ad BD dia- 
metrum , vt AL fit femiffis AE vel quadrans totius AC. ex alio 
itaque problemate priùs efficiendo dependet folutio problematis 
propofiti.in huiusitaque porifmum , id eft ad acquifitionem feu 
cffe&ionem propofiti problema aliud, nempe fequens proponi 
debet, quod eric l 

i PO'R IS MA. 
Aro circulo A BCD , in eque pofitione dati diametro BD, cf 
RUP Jobtenfa OD ,que ad diametri terminum D pertingat , oportet ad 
BD applicare veéfam A E,que à fabtenfa OD bifécetur in L. 
Hzc autem propofitio talis eft, vt enunciari velut theorema 
poflit , quod tale eric . 
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THEOREMA LOCALE. 
S I in circulo ABCD quauis ducatur diameter BD, C ad ipfam ordina- 
ta AE;per B ver terminum diametri tangens BG , C per A termi- 
num ordinata AE ducatur tangens AG, qua tapgenti BG occurrat in G. 
d punéfo D termino diametri ad G punctum occur(us tangeuttum ducatur 
DLOG, heclifecalit AE in puncto L, vt füpra demonffratum eff Exerci- 
tationis 2. prop. 11. T beorema locale eff, qua punctum bifèctionis AE offen- 
diturin fabtenfa ducfa àG occurfà tangentium ad D diametri BD termi- 

num. vefóluatur itaque poriffna , quatenus problematic? propofitum eit. 


PORISMATIS,VT PROBLEMATIS 
ANALYSIS. 
Ir fa&um;& du&a AE ordinata ad BD, quz à fübtenfa DO 
bife&a fitin L.produ&a ergo DO , & ad pun&um B termi- 
num diametri du&a tangente BG , qux in pun&o G occurrat 
produ&z DO. fi à pun&o G occurfu re&arum DG, BG ducatur 
GA tangens circulum , occurret ipfa re&x AE in pun&o conta- 
&us A; quodin fuperioribus demonftratum eft. 
SYNTHESIS. 
Componetur itaque hoc modo. producatur DO & ad pun- 
&um B ducatur tangens BG , quz occurrat DO produ& in G, 


& à pun&o G ducatur GH,, quz circulum contingat in A. tan- 
dem à pun&o A ducatur fubtenfa AE ad diametrum BD ordi- 


nata & æquidiftans BG. per ca, quz fuperius demonftrara funt, 
erit cffe&um problema, erítque AEbife&a in L à fubtenfa BO. 
Effe&um igitur hoc fecundum problema, neceffarió affcerendum 
erat in porifmum , id eft ad acquirendum & efficiendum illud 
quod primo loco propofitum erat , quódque effici nequibat nifi 
hoc alterum priùs cffe&um fuiffec.ex quibus manifefta fit natu- 
ra porifmatis, quz talis eft vt medium neceffarium fitad finem, 
Cuius etiam hoc proprium eft, vcin forma theorematis,, aut in 
forma problematis enunciari poffit. 

Hocnoftrum ctiam porifma hypothefi deficit à locali cheore- 
mate przdi&o, in quo plura fupponuntur quàm in porifmatce. 
Ad huiusitaque exemplumplürima inquiri poterunt porifmata, 
quz reperta vel Euclidis opus reftituent , vel cum Euclidzis 
porifmatibus eadem erunt. 


FINIS 
[SMAELIS 


